Resumen de

factores y multiplos

TERMINOS CLAVE

* expresién numérica ® exponente * multiplo

® ecuacion e factor comun * propiedad conmutativa
* propiedad distributiva * Primos entre si * minimo comun multiplo
* base ® maximo comdn (MCM)

* potencia divisor (MCD)

teccion I Escribir expresiones equivalentes

1 utilizando la propiedad distributiva

Una expresiéon numérica es una oracion matematica que contiene niUmeros y operaciones.
Una ecuacién es una oracién matematica que usa un signo igual para mostrar que dos o
mas cantidades son iguales entre si.

La ecuacion 5 X 27 = 135 muestra que la expresién 5 X 27 es igual a la expresion 135.

La propiedad distributiva de la multiplicacion para la suma T
establece que para cualquier nimero a
a, b yc alb+ c)=ab + ac. l

Por ejemplo, puedes usar la propiedad distributiva para reescribir

la expresion 4(2 + 15).
AN\
42+ 15)=4-2+4-15

Puedes leer y describir la expresion 4(2 + 15) de diferentes formas.

Por ejemplo, puedes decir:
® cuatro veces la cantidad de dos més quince,
® cuatro veces la suma de dos y quince, o

* el producto de cuatro y la suma de dos y quince.

Puedes describir la expresion 4(2 + 15) como un producto de dos factores. La cantidad
(2 + 15) es un factor Unico y la suma de dos términos.

También puedes usar simbolos de agrupacién para mostrar que necesitas multiplicar cada
conjunto de factores antes de agregarlos, (4 - 2) + (4 - 15).
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LECCION

2

Identificacion de factores y
multiplos comunes

Comprender el drea de los rectangulos es Util para aprender sobre los factores. Un modelo
de &rea rectangular es una forma de representar la multiplicacion. Puedes determinar los
factores de un nimero creando rectdngulos con un area determinada. Puedes combinar
rectangulos con una longitud de lado compartida, o factor comun, para crear rectdngulos
mas grandes. Los factores comunes son los factores compartidos entre los nimeros.

En este ejemplo, el factor comun, o la longitud del lado compartido de los dos rectangulos
mas pequenos es tres.

Dimensiones de

Dimensiones de

Dimensiones de

Area de rectangulo
combinado como una

Area total de

rectangulo con | rectangulo con el combinado | ;s delos rectangulos rectangulo
un area de 18 un drea de 6 rectangulo més pequefios combinado
3x6 3 X2 36+ 2) 18+ 6 24

Una forma de determinar los factores primos de un nimero es creando un arbol de factores.
Puedes utilizar un arbol de factores para organizar los factores primos de un nimero determina-
do.

El ejemplo muestra la factorizacién prima de 30.

* Elige cualquier par de factores de nimeros enteros de 30,
que no sean 1y 30. 2 X

® Dibuja una rama de 30 a cada factor, 2y 15.

* Dado que ambos factores no son primos, no has terminado.

e Usa ramas para escribir un par de factores para 15.

e Como 2, 3y 5 son primos, este arbol de factores esta completo.

Los factores primos de 30 son 2, 3y 5.

En algunos casos, la factorizacion prima tiene factores repetidos. Puedes representar la
multiplicacion repetida como una potencia. Una potencia tiene dos elementos: la base y el
exponente. La base de una potencia es el factor que se multiplica repetidamente por si mismo
y el exponente de la potencia es el nimero de veces que se utiliza la base como un factor.

2X2X2xX2=2*
i Ny
base /rz | exponente
potencia

Anteriormente, usamos modelos de 4rea para determinar factores comunes entre nimeros.
Otra forma de determinar los factores comunes es utilizar la factorizacién prima.
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Por ejemplo, puedes utilizar la factorizacién prima para
determinar factores comunes de 56 y 42. Empieza por escribir 4
cada nimero como producto de sus factores primos.
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Organiza los factores primos en una tabla, donde solo los factores compartidos se
enumeran en la misma columna.

Numero Factores primos
56 2 2 2 7
42 2 3 7

Los factores comunes de los dos nimeros son los nimeros que estan en ambas filas y el
producto de los nimeros que estan en ambas filas.

Los factores comunes de 56y 42 son 2, 7 y 14.

El maximo comun divisor (MCD) es el méximo factor que dos o mas nimeros tienen en
comun. En el ejemplo de 56 y 42, el mdximo comun divisor es 14. Dos nimeros que no
tienen ningun factor comun distinto a 1 se llaman primos entre si.

La propiedad conmutativa, cuando se aplica a la multiplicacién, establece que para
cualquier nimero ay b, el producto a - b es igual al producto b - a.

Puedes usar rectangulos para determinar multiplos y multiplos comunes. Un miuiltiplo es
el producto de un nimero entero dado y otro nimero entero. Una forma de pensar en el
modelo de érea es analizar la coleccién de filas y columnas en un rectangulo.

En el ejemplo que se muestra, la adicion de cada nueva fila crea un . X .
multiplo de 8. La adicién de cada nueva columna crea un multiplo (
de 6.

Mientras que 48 es un multiplo compartido por 6y 8, noesel ¢4
minimo comun multiplo (MCM). El MCM es el mdltiplo mas
pequefio (distinto a cero) que dos 0 mas nimeros tienen en comun.

Puedes usar tablas como la anterior con 56 y 42 para determinar el

MCM. Puedes determinar los factores primos que comparten los nimeros y los factores
primos que los nimeros no comparten. El minimo comin mdltiplo de los dos nimeros es
el producto de sus factores primos compartidos y factores primos no compartidos.

2:-2-2-3-7=168
MCM(56, 42) = 168

Puedes componer y descomponer nimeros usando factores y multiplos.
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Leccion A Minimo comun multiplo y maximo
3 comun divisor

Puedes resolver problemas del mundo real que involucran factores comunes o mdltiplos
comunes al pensar en la pregunta que estas tratando de responder. Recuerda que los factores
comunes te ayudan a pensar en como dividir o compartir las cosas por igual, y los mltiplos
comunes te ayudan a pensar en como pueden ocurrir cosas con diferentes ciclos al mismo
tiempo.

Por ejemplo, un autobus local llega a la parada cerca de la casa de Aaron cada 15 minutos.
Un autobus expreso llega a la misma parada cada 9 minutos. Aaron ve que un autobus local y
uno expreso llegan a la parada a las 10 a.m. §Cudl es la préoxima vez que esperaria que ambos
autobuses llegaran a la parada?

El problema es preguntar cudndo volveran a ocurrir los dos ciclos diferentes de los autobuses
al mismo tiempo, por lo que puedes usar el minimo comdn multiplo de 15y 9 para responder
la pregunta.

Los multiplos de 15 son 15, 30, 45, 60, 75, . . .
Los mdltiplos de 9 son 9, 18, 27, 36, 45, 54, . ..

El minimo comdn multiplo de 15y 9 es 45, por lo que los dos autobuses deben llegar a la
parada a la misma hora cada 45 minutos. La préxima vez que Aaron esperaria ver ambos
autobuses en la parada es a las 10:45 a.m.

En otro ejemplo, Ramona esté llenando jardineras de ventana que se venderan en beneficio
de una organizacion benéfica local. Tiene 56 pensamientos, 42 tulipanes y 28 caléndulas.
¢Cuadl es la mayor cantidad de macetas que puede llenar si quiere usar todas las flores y tener
la misma cantidad de cada tipo de flor en cada maceta? ;Cuéntas flores de cada tipo habré en
una maceta?

El problema te pide que compartas cada tipo de flor entre un nimero igual de grupos,
entonces puedes usar el maximo comun divisor de 56, 42y 28 para responder la pregunta.

Puedes utilizar la factorizacién prima para determinar los factores primos de cada tipo de flor.
Pensamientos: 56 = 2 X 2 X 2 X 7

Tulipanes: 42 = 2 X 3 X 7

Caléndulas: 28 =2 X 2 X 7

El méximo comun divisor de 56, 42 y 28 es 14. Por lo tanto, Ramona puede llenar 14 macetas.
Cada maceta contendrd 4 pensamientos, 3 tulipanes y 2 caléndulas.
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